
Konkurs matematyczny „Pokochaj matematykę” - 

zadania na kwiecień 2017r. 

 
 Klasa II liceum ( kwiecień 2017r. ) 

 

1. Funkcja cbxxxg 2)(  ma dwa różne całkowite miejsca zerowe. Wykaż, że jeśli 

suma cb1 jest liczbą pierwszą, to jednym z miejsc zerowych funkcji g  jest liczba 

0 lub liczba 2.                                                                                                         (5 pkt) 

2. Znajdź wszystkie pary liczb naturalnych spełniające równanie  352 22 xxyy .    

(4 pkt)                                                                                                                                       

3. Uzasadnij, że jeżeli 02 ba , to baba 233 32 .                                           (4 pkt) 

4. Wykaż, że jeżeli a , b , c  są różne od zera oraz ba , cb , ac , to 
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                                   (4 pkt) 

5. Dwie pracownice urzędu pocztowego miały ostemplować pewną partię listów. 

Stemplowanie listów pierwsza urzędniczka rozpoczęła o godzinie ,800  a druga o 

godzinie 009 . O godzinie 0011  panie stwierdziły, że pozostało im jeszcze do 

ostemplowania 45% listów. Po ukończeniu pracy okazało się, że każda z urzędniczek 

ostemplowała tyle samo listów. Oblicz, w ciągu ilu godzin każda z pań 

ostemplowałaby sama wszystkie listy.                                                                   (4 pkt) 

6. Wykaż, że dla każdej liczby x  zachodzi nierówność 
8

1
cossin 88 xx .           (4 pkt) 

    

 

                      Klasa I liceum ( kwiecień 2017r. ) 

 

1. Wykaż, że jeśli a  i b  są liczbami nieujemnymi, to ab
ba

2
.                       (3 pkt) 

2. Motorówka wyruszyła o godzinie 009  w górę rzeki i w tym samym czasie wyrzucono 

z motorówki do rzeki piłkę. O godzinie 159  motorówka zawróciła i popłynęła w dół 

rzeki. O której godzinie motorówka dogoni piłkę?                                               (3 pkt) 

3. Uzasadnij, że jeżeli 1ba  i ,722 ba  to 3144 ba .                               (3 pkt) 

4. Funkcja f każdej liczbie całkowitej przyporządkowuje resztę z dzielenia przez 8 jej 

kwadratu. 

a) Uzasadnij, że jeśli n  jest liczbą nieparzystą, to 1)(nf  

b) Wyznacz zbiór wartości funkcji f   

c) Ile miejsc zerowych  należących do przedziału 80;0 ma funkcja .f    (3 pkt)                                                                                                                                                                                                                

5. Równanie ,5)1()1( xbxxa  gdzie x  jest niewiadomą, ma nieskończenie 

wiele rozwiązań. Znajdź a  i b .                                                                            (3 pkt) 

6. Wykaż, że dla dowolnych liczb rzeczywistych a , b , c równanie 

0)( 22 cabxbax  ma co najmniej jedno rozwiązanie. Kiedy równanie ma 

dokładnie jedno rozwiązanie?                                                                               (4 pkt) 

 

                                                               Powodzenia!                                                                                         

                                                                                                         Jadwiga Banasiuk 


