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Konkurs matematyczny ,,Pokochaj matematyke” -
zadania na kwiecien 2017r.

Klasa II liceum ( kwiecien 2017r. )

Funkcja g(x) = x* + bx + ¢ ma dwa rozne catkowite miejsca zerowe. Wykaz, ze jesli
suma 1+ b+ c jest liczba pierwsza, to jednym z miejsc zerowych funkcji g jest liczba

0 lub liczba 2. (5 pkt)
Znajdz wszystkie pary liczb naturalnych spetniajace rownanie 2y” +xy— x> =35.
(4 pkt)
Uzasadnij, ze jezeli 2a+b>0,to 2a® +b® >3a°b. (4 pkt)
Wykaz, ze jezeli a, b, ¢ sardzne od zeraoraz a=b, b#c,c=a,to
1 1 1 1 (4 pkt)

a@a-b)a—-c) bb—a)b—c) c(c-a)c_b) abc
Dwie pracownice urzedu pocztowego mialy ostemplowaé pewna parti¢ listow.
Stemplowanie listow pierwsza urzedniczka rozpoczeta o godzinie 8%, a druga o
godzinie 9° . O godzinie 11%° panie stwierdzily, ze pozostalo im jeszcze do
ostemplowania 45% listow. Po ukonczeniu pracy okazato sig, ze kazda z urzedniczek
ostemplowata tyle samo listow. Oblicz, w ciagu ilu godzin kazda z pan
ostemplowataby sama wszystkie listy. (4 pkt)

Wykaz, ze dla kazdej liczby X zachodzi nieréwnosé¢ sin® x + cos® x > % . (4 pkt)

Klasa I liceum ( kwiecien 2017r. )

Wykaz, ze jesli a i b sa liczbami nieujemnymi, to 2 ; b >Jab. (3 pkt)

Motoréwka wyruszyta o godzinie 9% w gore rzeki i w tym samym czasie wyrzucono
z motorowki do rzeki pitke. O godzinie 9 motorowka zawrécita i poptyneta w dot
rzeki. O ktorej godzinie motorowka dogoni pitke? (3 pkt)
Uzasadnij, ze jezelia+b=11ia’+b*> =7, to a* +b* =31. (3 pkt)
Funkcja f kazdej liczbie catkowitej przyporzadkowuje reszt¢ z dzielenia przez 8 jej
kwadratu.

a) Uzasadnij, ze jesli n jest liczba nieparzysta, to f(n) =1

b) Wyznacz zbior warto$ci funkcji f

c) lle miejsc zerowych nalezacych do przedziatu < 0;80 >ma funkcja f. (3 pkt)
Rownanie a(x+1)+x=Db(x-1)+5, gdzie x jest niewiadoma, ma nieskonczenie

wiele rozwiazan. Znajdz a i b. (3 pkt)

Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a , b , ¢ rownanie

x* +(a+b)x+ab-c”*=0 ma co najmniej jedno rozwiazanie. Kiedy rownanie ma

doktadnie jedno rozwiazanie? (4 pkt)
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